| st £ einerationale Zahl?

Wenn das so ware, dann kdnnte m& als Bruch schreiben:
J2=P
q

mit ganzen Zahlen p und g. AuRerdem kann man diBsech naturlich kiirzen; nehmen wir an, er sei

schon gekurzt (p und g haben also keinen Teileregegam!). Aus der Definition der Quadratwurzel
folgt dann aber:

2
2=F
q

also § = 2 o (Gleichung ). Daraus folgt aber, dass p eine gerddhl sein muss, also kann man
schreiben:

p=2k
mit irgendeiner ganzen Zahl k. Einsetzen in Gleichiung
2kF=2d,
also ist 4 k= 2 of, und daraus folgtr 2 K. Daraus folgt aber, dass auch q eine gerade Zahl is

Aus der Annahme, dass maf2 als (gekdrzten!) Bruch schreiben kann, folgt aétetlich, dass sowonhl
Zahler als auch Nenner dieses Bruchs gerade Zahlemyissen. Das widerspricht aber der Tatsache,
dass der Bruch schon gekirzt sein soll (wenn Zalnhek Nenner gerade Zahlen sind, kann man den
Bruch noch mit 2 kirzen!).

Es folgt: man kann/2 eben nichtls Bruch schreiben — mit anderen Worten:
V2 ist keine rationale Zahl.

Anmerkung: Diesist ein sog. Wider spruchsbeweis.



